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. Arvioi yli- ja alasummia kdyttdmélla funktion

{xQ, kun z > 0,

X g
f(z) 22 +1, kunz <0,

kuvaajan ja x-akselin viliin jadvin alueen pinta-alaa vililld [—2, 2], kun jako on
tasavilinen ja osavilien lukuméira n = 4.
. Anna jokin vilin [—1, 2] jako, joka siséltdd porrasfunktion
fl@) = [2*] -1
porraspisteet vililld [—1, 2|, ja mééritd funktion f porrasintegraali yli vélin [—1, 2].

. Anna esimerkki sellaisesta vilin [—2, 4] porrasfunktiosta f, ettd
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. Olkoon f(z) = |x + 1|. Anna esimerkki sellaisista vilin [—3, 3] porrasfunktioista g
jah,ettdi g < f < hvililld [-3, 3] ja
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. Anna esimerkki sellaisista funktioista f ja g, ettd

IU(f—l_g: [274]> < IU(fa [274])+]U(gv [274])‘

Téssid tehtdavissd yldintegraalien arvoja ei tarvitse perustella tasmaéllisesti. Esimer-
kiksi funktioiden kuvaajiin tai monisteen esimerkkeihin tukeutuva perustelu on riit-
tava.

. Olkoon f vilillé [a, b] rajoitettu funktio. Osoita todeksi tai (vastaesimerkilld) epi-
todeksi, ettid jos ¢ on sellainen vilin [a, b] porrasfunktio, ettd
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niin g < f vililld [a, b].
. Olkoon A = {% | n € Z,}. Osoita, etti funktio

1, kunzx € A,
fx) =
0, kunz € [0,1]\ A,
on Riemann-integroituva vélilli [0, 1].
. Olkoon f: R — R sellainen funktio, ettd f(0) = 0 ja f on jatkuva pisteessd z = 0

sekd Riemann-integroituva jokaisella osavililld [a, 3] (0 < a < 3). Todista, ettd f
on Riemann-integroituva vélilli [0, 3].



