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. Osoita Riemannin ehtoa kiyttien,! ettd funktio e* on Riemann-integroituva vélil-

14 [0, 0] (b > 0) ja
b
/ e“dr = ¥ — 1.
0

. Olkoon f(z) = 222. Anna esimerkki sellaisista vililld [2, 6] médritellyistd porras-
funktioista g ja h,etti g < f < hja

6 6
/h—/g§10—2.
2 2

1
f(z) =< 1+ [tanz]’
0, kunz = 7,

Vihje: Ks. esimerkki 5.6.

. Tutki, onko funktio

kun z € [0,%[,

Riemann-integroituva vililld [0, %} .

. Olkoon f sellainen vililli [a, b] rajoitettu funktio, ettd
sup{f(z) |z € [¢,d]} —inf{f(z) [z €[, d]} < d—c

aina, kun [c, d] C [a, b]. Todista, ettd f on Riemann-integroituva vélilli [a, b].

. Osoita todeksi tai epitodeksi, ettd jos funktio f on jatkuva pisteessd z = 0, niin on
olemassa sellainen a > 0, ettd f on Riemann-integroituva vililld [0, a].

. Onko mahdollista, ettd funktio | f| on Riemann-integroituva valilld [a, b], vaikka f
ei ole Riemann-integroituva vililld [a, b]?

. Osoita, ettd jos f ja g ovat vililld [a, b] Riemann-integroituvia funktioita, niin myos
funktio h(x) = min{ f(x), g(z)} on Riemann-integroituva vililli [a, b].

Vihje: Esitd funktio h kdyttden funktioita f ja g seki itseisarvofunktiota.

/Olf:3, /0sz1 ja /26f:5.
(a)/oﬁf, (b)/12f, (C)/16f7 ja (d)/:f-

. Tiedetdin, ettd

Mairita

Lausetta 5.7 voi kiyttia.



